Asociacion Venegolana de Competencias Matemdticas
ACM

OLIMPIADA JUVENIL DE MATEMATICA
Final Nacional — 17 de junio de 2023

Quinto Ano

Duracién de la prueba: 3 horas y media
Valor de cada problema: 7 puntos
Todas las respuestas deben justificarse.

Problema 1. Halle todas las soluciones reales de la ecuacion

2% = 4/9-27+2 — 128.

Problema 2. Halle el menor entero positivo n tal que la suma de los digitos de n y la suma de los digitos de n+1
sean, ambas, miiltiplos de 13.

Problema 3. ABCD es un cuadrado de lado 2 cm. w; es una semicircunferencia con didmetro AB. wy es una
circunferencia tangente a wy y a los lados BC'y C'D del cuadrado. Halle el radio de ws.
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Problema 4. Sea f una funcién tal que, si a, b y n son enteros positivos y a +b = 2", entonces f(a) + f(b) = n?.

Halle el valor de f(2023).
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